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O presente artigo tem como intuito fazer o relato de experiéncia do desenvolvimento de um projeto de ensino,
bem como dos processos de Letramento Matemaético que emergiram nos alunos durante a sua execugdo. O
projeto teve como objetivo inicial familiarizar os alunos, do 7° e 8° ano da escola Municipal Matheus Maylasky,
na cidade de Sorocaba, com as questdes da segunda fase da OBMEP (Olimpiada Brasileira de Matemética das
Escolas Publicas), fazendo com que investigassem suas principais caracteristicas matematicas. Ao longo dos
encontros remotos, em 2022, varias semelhancas nas questdes foram identificadas pelos alunos, de forma que
emergiram diversas estratégias de resolugdo. O curso foi ministrado a partir de uma apostila organizada pelo
professor titular da turma, de modo que as questdes fossem classificadas em NUmeros/Operacdes, Pensamento
Algébrico e Geometria. Durante as investigacfes dos alunos a respeito das caracteristicas dessas questdes,
suscitou-se uma proposta paralela de ensino que motivou os alunos a criarem seus préprios nimeros
particulares, os quais esse artigo da foco: o “jaera” e o “sapeca”. A partir da criacdo desses niimeros o professor
foi capaz de provoca-los a mergulhar a fundo em suas produgdes a fim de descobrir propriedades desses
nameros, sendo esse momento da experiéncia o objeto de analise deste trabalho, que consistiu em identificar
quais processos relacionados ao Letramento Matematico sdo identificados nesses alunos durante suas
producdes. Ao final do processo foi possivel identificar processos de Letramento Matemaético relacionados aos
verbos identificar, empregar e formular.
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1. Introducéo

A redacdo deste texto visa difundir a execucdo de uma proposta didatica na qual 0s
objetivos foram familiarizar alunos com questdes da segunda fase da OBMEP e, também,
investigar suas principais caracteristicas mateméticas e as estratégias de resolucdo
associadas. Esse curso preparatorio foi realizado na escola municipal Matheus Maylasky,
situada no municipio de Sorocaba-SP.

No desenvolvimento do curso, uma proposta paralela a inicial foi projetada aos
alunos, sendo que o intuito era de proporcionar um sentimento de protagonismo dos alunos
nesse processo de capacitagcdo. Nessa outra proposta didatica, os alunos deveriam criar seus
proprios numeros, de acordo com critérios bem definidos e, logo em seguida, explorar,
através de indagaces intencionais do professor, as propriedades inerentes a esses numeros.
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2.Referencial tedrico

O conceito de Letramento Matematico presente na matriz de avaliagdo do Programa
Internacional de Avaliacdo de Estudantes (PISA), mais especificamente no relatério de
desempenho do Brasil nessa avaliacdo externa de 2015 (OCDE, 2016), é utilizado no
documento normativo BNCC (Base Nacional Comum Curricular), como sendo:

[...] as competéncias e habilidades de raciocinar, representar, comunicar e
argumentar matematicamente, de modo a favorecer o estabelecimento de
conjecturas, a formulacéo e a resolucéo de problemas em uma variedade de
contextos, utilizando conceitos, procedimentos, fatos e ferramentas
matematicas. (BRASIL, 2018, p.266)

De acordo com a Organizacdo para a Cooperacdo e Desenvolvimento Econémico
(OCDE, 2016), as competéncias e habilidades que compdem o conceito de Letramento
Matematico convergem para o desenvolvimento de uma matematica que dé suporte ao
individuo para atuar criticamente no mundo, bem como resolver problemas inerentes a sua
vida. A estrutura tedrica da atividade que este artigo relata se pauta na definicdo de
Letramento Matematico que ratifica “a importancia de os alunos desenvolverem um
entendimento sélido dos conceitos da matematica pura e dos beneficios de se envolverem em
exploragdes no mundo abstrato dessa area do conhecimento” (OCDE, 2016, p.138).

Na edicdo do PISA de 2015 considerou-se a defini¢cdo de Letramento Matematico
como “a capacidade de formular, empregar e interpretar a matematica em uma série de
contextos, o que inclui raciocinar matematicamente e utilizar conceitos, procedimentos, fatos
e ferramentas matematicos para descrever, explicar e prever fendémenos” (OCDE, 2016,
p.138).

Para este texto, na analise da producao escrita dos alunos imersos em sua atividade
matematica, levamos em consideracdo que as formas verbais “formular”, “empregar” e
“interpretar” sdo articuladoras no planejamento das acGes mentais para a resolucdo de
problemas. Com base na OCDE (2016) empregamos categorias de analise a priori
relacionadas a estas formais verbais, totalizando 24 tipos de atividades, conforme descricédo
nos trés quadros a seguir.

Quadro 1: Interpretar

Cédigo do Processo matemadtico relacionado ao verbo interpretar
processo
-1 Interpretar um resultado matematico aplicado a um contexto do mundo real.
-2 Avaliar a aceitabilidade de uma solu¢do matematica em um problema presente no
mundo real.
-3 Compreender como o mundo real impacta os resultados e os cdlculos de um
procedimento ou modelo matematico visando julgamentos contextualizados sobre
como os resultados podem ser ajustados ou aplicados.
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-4 Explicar por que um resultado ou conclusdao matematica faz ou ndo sentido no
contexto de um problema.

-5 Compreender a extensao e os limites dos conceitos e solucdes matematicos.

-6 Criticar e identificar os limites do modelo utilizado na resolucao de um problema.

Fonte: Adaptado de OCDE (2016)

No quadro 1 foram designadas seis atividades (I-1 a I-6) para o verbo interpretar que
na definicdo de Letramento Matematico, refere-se a capacidade de refletir sobre as solucdes,
mais especificamente, se os resultados obtidos fazem sentido ou ndo e se sdo aceitaveis frente
ao contexto do problema proposto (OCDE, 2016)

No quadro 2 apresentamos as categorias de analise (F-1 a F-10) relacionadas ao verbo
formular, o qual envolve a capacidade de reconhecer e identificar oportunidades para utilizar
a matematica (...) (OCDE, 2016, p.142).

Quadro 2 - Os processos Matematicos — Formular

Cddigo do Processo matematico relacionado ao verbo formular
processo

F-1 Identificar aspectos matematicos de um problema localizado em um contexto real
e identificar as variaveis significativas.

F-2 Reconhecer estruturas matematicas (inclusive regularidades, relacdes e padrdes)
em problemas ou situagdes.

F-3 Simplificar uma situacdo ou problema de maneira que seja tratavel pela analise
matematica.

F-4 Identificar suposicOes e restricdes por tras das modelagens e simplificagdes
matematicas retiradas de um contexto.

F-5 Representar uma situagcdo matematicamente utilizando as varidveis, simbolos,
diagramas e modelos padronizados adequados.

F-6 Representar um problema de modo diferente, incluindo sua organizagdo de acordo
com conceitos matematicos e a elaboracao de suposicdes apropriadas.

F-7 Compreender e explicar as relagdes entre a linguagem especifica do contexto de
um problema e a linguagem simbdlica e formal necessdria para sua representacao
matematica.

F-8 Traduzir um problema em linguagem matematica ou em uma representacao

F-9 Reconhecer aspectos de uma situagdo que corresponde a um problema, conceito,
fato ou procedimento matematico conhecido.

F-10 Utilizar tecnologia (por exemplo: uma planilha ou uma lista de op¢Ges em uma
calculadora grafica) para retratar uma relacdo matematica inerente a um problema
contextualizado

Fonte: Adaptado de OCDE (2016)

Para finalizar, no quadro 3 encontram-se as categorias de analise relacionadas ao
verbo empregar, codificadas de E-1 a E-8.
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Quadro 3 - Processos Matematicos — Empregar

Cédigo do Processo matemadtico relacionado ao verbo empregar
processo
E-1 Esbogar e implementar estratégias para encontrar uma solugdo matematica.
E-2 Utilizar ferramentas matemdticas, inclusive tecnologia, para ajudar a encontrar
solucGes exatas ou aproximadas.
E-3 Aplicar fatos, regras, algoritmos e estruturas matematicas na busca de soluges.
E-4 Manipular nameros, graficos, informagGes e dados estatisticos, expressdes e
equacdes algébricas e representacdes geométricas.
E-5 Elaborar diagramas, gréficos e outras constru¢cdes matemdticas e extrair
informacGes matematicas deles.
E-6 Usar diferentes representacdes e transitar entre elas no processo de busca de
solucgGes.
E-7 Fazer generalizagdes com base nos resultados de aplicacdo de procedimentos
matematicos para encontrar solucoes.
E-8 Refletir sobre discussdes matematicas, explicar e justificar resultados
matematicos.

Fonte: Adaptado de OCDE (2016)

Na definicdo de Letramento Matematico, empregar refere-se a “capacidade de aplicar
conceitos, fatos, procedimentos e raciocinios matematicos para resolver problemas
formulados matematicamente a fim de obter conclusdes matematicas” (OCDE, 2016, p.142).

Assim, a analise das situacOes vivenciadas na abordagem didatica se deu a partir da
identificacdo de um ou mais processos elencados como categorias de analise, como por
exemplo quando o aluno reconhece que seu numero particular, o jarea, é sempre divisivel
por 2, ou seja, desenvolvendo o processo F-9, pois reconheceu um aspecto de uma situacéo
(processo iterativo que leva a chegar a esse niUmero) que corresponde a um conceito (paridade
e divisibilidade).

3.Percurso metodoldgico

Na escola onde a proposta didatica foi executada ndo se encontra histérico de projetos
que tém como objetivo o treinamento para a OBMEP, sendo que esse evento € tratado, nos
dias de hoje, como pontual, ou seja, é abordado pelos professores comumente apenas na
semana que antecede a prova da primeira fase. Essa situagdo motivou o primeiro autor deste
relato a planejar e executar uma proposta didatica para suprir essa lacuna acerca das
demandas dos estudantes que passaram para a segunda fase.

A experiéncia que relatamos envolveu encontros no contraturno escolar e de forma
remota, por videoconferéncia, pois a execucdo do projeto na escola exigiria fornecimento de
alimentacdo para os alunos, recurso que a escola ndo poderia arcar, além de que, essa
modalidade viabilizou aderéncia de mais alunos. A adesdo ao curso foi feita primeiramente
pelo critério de o aluno ter passado para a segunda fase da OBMEP, no entanto, outros alunos
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que ndo passaram manifestaram interesse para poderem se preparar para a prova do ano de
2023. Sendo esse, um segundo critério adotado, o de manifestar real interesse em se preparar
para a proxima edicdo da prova.

Com os dois critérios adotados, 20 alunos participaram das aulas (7 meninos e 13
meninas), representando aproximadamente 16% do total de alunos que o professor lecionava,
distribuidos entre as idades de 12 e 13 anos, no ano de 2022. Em termos de metodologia de
pesquisa, apresentamos singularidades do estudo que permite-nos caracterizar essa pesquisa
qualitativa, na modalidade de Estudo de Caso.

Este estudo foi delimitado por algumas caracteristicas marcantes das questes de
Numeros e OperacBes que permitiram fazer questionamentos e provocagdes, incitando um
estudo sobre o Letramento Matematico. Mais especificamente, em diversas questdes relativas
a tematica Numeros e OperacOes, notou-se a incidéncia de terminologias nao habituais ao
contexto escolar dos alunos participantes do projeto. Na segunda fase da OBMEP é frequente
a apresentacdo de questdes cujos enunciados contém a definicdo de um numero especifico,
como 0 supernumero, resumo de um ndmero, numero-parada, nimeros casal, transformado
de namero, troca-inverte (a¢es sobre um numero), nimero aditivado, nimero interessante,
algarismo afiliado, entre outros.

O professor propds aos alunos resolverem uma sequéncia de questdes em que esses
nameros nao habituais ocorressem, com isso emergiu-se inquietagcdes nos alunos no sentido
de obter mais informacdes sobre eles. A partir deste ponto o professor manifestou sua opinido
de que tais numeros faziam parte da criatividade de quem elaborava as questdes da prova,
ndo conhecendo qualquer literatura que apontasse a existéncia destes em tempos anteriores.
A partir dai, surgiu a ideia de propor um desafio aos alunos, que consistia em que eles
criassem o0s proprios numeros (inspirados nos niumeros ndo habituais, da OBMEP), de acordo
com regras que julgassem pertinentes e a partir dai explorassem juntos possiveis
caracteristicas e propriedades desses nimeros. A analise do Letramento Matematico que este
artigo faz se restringe a este momento da sequéncia didatica pelo motivo de o professor ter
percebido manifestar, neste momento do curso, respostas atipicas, bem elaboradas e criativas.

4. Analise dos dados e producédo de resultados

O contato dos alunos com a resolucdo dessas questdes ndo habituais da OBMEP
suscitou o trabalho com conceitos de valor posicional, algarismos, numeral e ainda, a medida
que criavam as regras de seus numeros particulares, desenvolveram conceitos de aritmética
como operagOes fundamentais, maltiplos e divisores. Com os numeros particulares definidos,
os alunos foram instigados a explorar propriedades e estabelecer relagfes. Dois alunos foram
capazes de apresentar aos demais colegas o processo que gerou o desenvolvimento individual
dos seus proprios nUmeros: 0 nUMero jaera e 0 numero sapeca, sendo esses alunos chamados,
respectivamente aos nimeros mencionados, por Al e A2. No presente artigo, a analise se
restringe apenas ao relato da producdo de Al, ou seja, sera discutido o nimero intitulado
como jaera.
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Al ao exemplificar para o grupo o que seria um ndmero jéera, inicia com o nimero
12893 explanando que, para um ndmero ter um namero jaera associado, deve no minimo ter
a ordem das unidades impar. A partir dai, iteracdes devem ser feitas para encontrar o jéera
do 12893, sendo que a primeira iteracdo a ser realizada € a de multiplicar a unidade impar
(no exemplo o 3) pelo algarismo par da posi¢do mais proxima a esquerda, no caso é o 8,
ficando: 3x8 = 24. Para completar um ciclo de iteracdes, o produto 24 deve ser colocado logo
apos a ultima posicdo a esquerda do nimero, ou seja, logo apds ao algarismo 1 da dezena de
milhar, e dai retira-se os dois algarismos que foram multiplicados, ficando: 24129. Nesse
momento, deve-se observar a unidade: é impar? Se sim, repita todas as iteragdes. E par? Esse
namero resultante é o jaera do nimero inicial. Como a unidade ainda € impar, repete-se cada
passo: multiplica-se 9 pelo par mais proximo a esquerda (2): 9x2 = 18 e inclui-se o produto
no numero, excluindo os algarismos 2 e 9, ficando: 18241, com unidade impar ainda.
Repetindo as iteragdes: 1x4 = 4, temos: 4182, com unidade par. Assim, pela definicdo do
aluno, 4182 é o jaera do 12893.

Nesse momento em que o aluno define 0 nimero pode-se identificar o processo F-7,
que consiste em compreender e explicar as relacdes entre a linguagem especifica do contexto
de um problema (como “colocar” na posi¢do mais a esquerda) e a linguagem simbdlica e
formal necessaria (um numero par deve ter 0, 2, 4, 6 ou 8 nas unidades) para sua
representacdo matematica.

Apds esse momento de explicacdo da definicdo do numero, o professor faz
provocacdes ao aluno, induzindo-o a explorar as propriedades dos jaeras:

Professor: E possivel dizer que o nimero jaera de um outro nimero é sempre
divisivel por um namero natural n?

Al: é sempre divisivel por 2, pois todo jaera € par.

Aqui pode-se notar a relacdo que o aluno faz com a propriedade de paridade de um
nimero com uma propriedade intrinseca de um jaera, ou seja, ele faz relagcdes que permitem
inferir uma outra propriedade do jaera, configurando a presenca de F-9, pois este se define
como sendo o reconhecimento de aspectos de uma situacdo (identificacdo do numero jaera)
que corresponde a um problema, conceito (divisibilidade por 2), fato ou procedimento
matematico conhecido.

O professor prossegue com as provocacoes:

Professor: Imagine um namero inicial em que os algarismos sé@o todos pares, menos
0 da unidade. Pela defini¢do, ele tem um jéera associado, no entanto, é possivel dizer
de anteméo quantas vezes tera de repetir os passos para encontrar o jaera?

Al: 1 vez.

Neste caso, o professor percebe que o0 aluno opera com simbolos genéricos (P e 1) que
representam propriedades de algarismos, néo recorrendo a exemplos numéricos. Neste ponto
identifica-se F-3, pois configura-se em simplificar uma situagdo ou problema (trabalhou em
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uma configuracdo especifica) de maneira que seja tratavel pela analise matematica. Pode-se
identificar, também, o processo F-5, pois este configura-se como a capacidade de representar
uma situacdo matematicamente utilizando as variaveis, simbolos (nesse caso, P e 1),
diagramas e modelos padronizados adequados.

O professor prossegue com as provocagges:

Professor: Na mesma situacéo da questdo anterior, s6 que sem a exigéncia de todos
algarismos serem pares exceto a unidade, ha a possibilidade de determinagédo de
iteracBes necessarias para encontrar o jaera antes de calcula-lo? Quais sdo as
possiveis situacdes? Em casos em que ha grupos de algarismos pares consecutivos,
qual a relacéo entre a quantidade de algarismos pares consecutivos e 0s algarismos
impares ‘“a direita” desses pares consecutivos? Sugiro que continue fazendo
representacdes usando P e I, modificando as configuraces e investigando os casos.

Al: montei um exemplo, pensei que pode haver uma relagéo entre a quantidade de P
e | com as classes das unidades simples. O exemplo € PP.IIP.PPI. Os pontos sédo pra
enxergar se ha relacdo entre as ordens e as posic¢Ges das letras.

Aqui nota-se o0 processo F-6, que consiste em representar um problema de modo
diferente, incluindo sua organizacao de acordo com conceitos matematicos (a disposicao de
P e I de acordo com o conceito de valor posicional) e a elaboracgéo de suposicdes apropriadas.
Al fez a conjectura de que se a classe das unidades simples tiver apenas um I, gasta-se apenas
um passo para chegar no jaera. Neste ponto pode-se identificar E-1, que consiste em esbocar
(elaborou uma conjectura como ponto de partida) e implementar estratégias para encontrar
uma solucdo matematica.

O aluno prossegue com sua analise:

Al: em casos em que se tém pares consecutivos, se tiver apenas um algarismo impar
antes dessa sequéncia de pares, 0 processo de repeticdo acaba ali.

Neste ponto identifica-se 0 processo F-2, pois trata-se de reconhecer estruturas
matematicas (inclusive regularidades, relacGes e padrdes) em problemas ou situa¢fes, como
a relacdo entre estar na configuracao descrita e cessar as iterac6es. Identifica-se, também, E-7,
que caracteriza-se por fazer generalizacdes (afirmar que o fato identificado vale pra qualquer
exemplo que atenda a configuragdo descrita) com base nos resultados de aplicacdo de
procedimentos matematicos para encontrar solugdes.

O professor apontou que essa situacdo em que se tem pares consecutivos antecedendo
um impar é uma situacdo particular de um estado de generalizacdo mais amplo, ou seja, 0
processo de generalizacdo teria que ser separado em diferentes casos. O aluno compreendeu,
entdo, que estava em uma situacdo particular do caso geral procurado, manifestando o
processo I-5, que consiste em compreender a extensao e os limites dos conceitos e solugdes
matematicos.

O professor prossegue:
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Professor: como poderia generalizar mais esse caso particular, em que ha
sequéncias de pares consecutivos? Dé exemplos em que haveria mais do que 1
algarismo impar antes da sequéncia de pares.

A partir dai o aluno infere que sua conclusdo valia ndo apenas quando se tinha um
algarismo impar antes da sequéncia, mas sim que havia uma relacéo entre a quantidade de
pares da sequéncia e a de impares que o antecedem, podendo identificar aqui novamente I-5,
pois compreendeu a extensdo dos limites de sua solucdo. Depois da reflexdo, o aluno afirma:

Al: é possivel avancar a barreira de Ps quando logo depois da barreira, se tenha o
mesmo ndmero de Is.

Neste ponto tem-se a manifestacdo do processo F-2, pois reconheceu estruturas
matematicas (inclusive regularidades, relacdes e padrdes) em problemas ou situacdes. E
possivel identificar neste mesmo ponto o processo F-7, pois este configura-se como a
capacidade de compreender e explicar as relacfes entre a linguagem especifica do contexto
de um problema, ou seja, a criagdo do termo “barreira” e a linguagem simbolica e formal
necessaria para sua representacdo matematica, isto é, a representacdo deste conceito criado
pelo aluno através do simbolo P. De imediato o professor interveio:

Professor: so se passa a barreira de Ps se tiver a mesma quantidade de Ps e Is?
Analise as possibilidades.

Al: se houver a mesma quantidade ou mais de impares antes de uma barreira de Ps,
a iteracdo ultrapassara a barreira de Ps, do contrario, o jaera sera descoberto na
barreira de Ps.

Identifica-se aqui 0 processo E-7, pois este consiste em fazer generaliza¢bes com base
nos resultados de aplicacdo de procedimentos matematicos para encontrar solucées.

Professor: considere casos um pouco mais genéricos como uma configuracao que se
tenha sequéncias de pares “diluidos” nas posigoes, ou seja, ndo estamos mais a
observar a sequéncia de pares apenas no comeco, mas em qualquer posicdo do
numero e, ainda, que essa sequéncia seja “transponivel”, pois nos casos em que é
“intransponivel” tudo que havera a esquerda sera inutilizado. Avalie a configuracio
PPIPIPIIPPII.

Al:PPIPIPIIIPPII—PPPIPIPIIIPI—PPPPIPIPIII—PPPPPIPII[—PPPPPPII[—P
PPPPPI[—PPPPPPI—PPPPPPP

Assim, é possivel notar que o aluno fez uso de um raciocinio correto na resolugdo, no
entanto ele ndo fez a diferenciacdo entre numero e algarismo (o professor, no comego das
indagacgdes ndo havia previsto esse detalhe), pois quando se faz o produto de dois naturais de
0 a9 (em que um fator é impar e outro par), ttm-se as op¢oes de configuracédo: P, IP ou PP.
Sendo assim, o aluno ao ser questionado sobre esse detalhe, percebeu que néo
necessariamente a resolucao seria essa, mas que o exemplo resolvido por ele s6 daria certo
nos casos em que o produto fosse sempre na configuracéo P. Neste ponto nota-se 0 processo
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I-5, pois 0 aluno compreendeu a extensdo de sua generalizacdo. Pode-se inferir que esse
equivoco surgiu na transformacdo da representacdo dos algarismos pela representacdo de
suas propriedades como letras (P e I) indicadas pelo proprio professor. O aluno compreendeu
que usar essa configuracdo baseadas em simbolos P e | ndo era precisa neste caso. A partir
dai, o professor questiona se seria possivel esgotar as possibilidades das configuragdes, para
poder abranger todos os casos, recebendo uma resposta afirmativa do aluno, de forma que o
mesmo trouxesse a relagdo organizada na tabela 1, configurando o processo E-5, que consiste
em elaborar diagramas, graficos e outras construcdes matematicas e extrair informacdes
matemaéticas deles:

Tabela 1 - Organizacao das Configuracdes dos Possiveis Produtos

Produtos P Produtos PP Produtos IP
1x2=2 3x8 =24 2x5=10
1x4 =4 4x5 =20 2x7 =14
1x6=6 4x7 =28 2x9 =18
I1x8 =8 5x8 = 40 3x4 =12
2x3=6 6x7 =42 3x6=18

4x9 = 36
5x6 = 30
6x9 = 54
7x8 = 56
8x9=72

Fonte: Autores baseado no registro de Al

Desta forma, o aluno avangou em mais um passo da generalizagdo, montando uma
espécie de algoritmo com as propriedades que havia descoberto:

Al: inicialmente verifica-se se o niimero tem “barreiras” de Ps intransponiveis. Se
tiver, avalia-se a quantidade de impares antes da barreira, essa quantidade sera a
quantidade de iterag@es finais antes de chegar no jéera.

O aluno avalia, também, que um ponto importante a ser observado sdo 0s algarismos
que 0 numero possui e sua sequéncia, justificando pela tabela construida que suas
combinagbes é que determinardo se sera adicionado a esquerda um produto P, IP ou PP,
podendo identificar neste ponto o processo E-7, que se caracteriza por fazer generalizagdes
com base nos resultados de aplicacéo de procedimentos matematicos para encontrar solucées.

O professor finaliza esse processo provocacdes sobre a generalizacao:
Professor: quais seriam as consequéncias de se ter um produto P ou IP ou PP?

Al: apenas os casos IPs complicam um pouco mais, pois os Is gerados podem ainda
ser utilizados, caso ndo tenha nenhuma barreira impossivel de passar antes deles.
Nos casos em que se gera P e PP, nada se muda na contagem.

Neste ponto é possivel identificar o processo E-8, pois é caracterizado por refletir
sobre discussdes matematicas, explicar e justificar resultados matematicos.
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O professor percebe que o aluno ja estava cansado e encerra com uma ultima
provocacéo:

Professor: um nimero jéera pode ter sido gerado de outros dois nimeros diferentes?

Essa pergunta versa sobre a possivel correspondéncia biunivoca entre diferentes
ndmeros iniciais e seus jaeras.

Al: sim, ha diferentes nimeros que levam a um mesmo jaera: 543 e 295 levam ao
jéera 1. Pensei em produtos que dessem 10.

Neste ponto é identificado o processo F-2, pois este configura-se como a capacidade
de reconhecer estruturas matematicas (inclusive regularidades, relacbes e padrdes) em
problemas ou situacdes, neste caso, a identificacdo de que ndo € uma relacdo biunivoca (este
termo ndo foi utilizado pelo aluno, mas pelos autores como conceito de anélise).

5. Discussao dos resultados

A andlise dos resultados obtidos consistiu em identificar quais processos do
Letramento Matematico emergem no aluno em uma situacao didatica em que se privilegia o
protagonismo dos alunos na criacdo de seus proprios nimeros, bem como a exploracdo das
propriedades inerentes a eles. Assim, foi possivel identificar que a proposta fez emergir no
aluno alguns processos em determinados momentos da tarefa, os quais estéo sintetizados no
quadro 4:

Quadro 4 - Processos do Letramento Matematico e a Frequéncia Identificada

Processo Identificado Frequéncia

F2 - Reconhecer estruturas matematicas (inclusive regularidades, relagbes e 3
padrdes) em problemas ou situagées.

F3 - Simplificar uma situacdo ou problema de maneira que seja tratdvel pela 1
andlise matematica.

F5 - Representar uma situacdo matematicamente utilizando as variaveis, 1
simbolos, diagramas e modelos padronizados adequados.

F6 - Representar um problema de modo diferente, incluindo sua organizagao 1
de acordo com conceitos matematicos e a elaboragdo de suposicoes
apropriadas.

F7 - Compreender e explicar as relagcbes entre a linguagem especifica do 2
contexto de um problema e a linguagem simbdlica e formal necessaria para sua
representagao matematica

F9 - Reconhecer aspectos de uma situacao que corresponde a um problema, 1
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conceito, fato ou procedimento matematico conhecido.

El - Esbocar e implementar estratégias para encontrar uma solucdo 1
matematica
E5 - Elaborar diagramas, graficos e outras constru¢cdes matematicas e extrair 1

informagdes matematicas deles

E7 - Fazer generalizagbes com base nos resultados de aplicacdo de 2
procedimentos matemadticos para encontrar solugdes

E8 - Refletir sobre discussdes matematicas, explicar e justificar resultados 1
matematicos

I5 - Compreender a extensado e os limites dos conceitos e solugdes matematicos 3

Fonte: autores

Com esses dados pode-se concluir que a atividade fez emergir alguns dos processos
que compdem a gama de processos do Letramento Matematico avaliados pelo PISA 2015
(OCDE, 2016). Processos relacionados aos trés verbos (Interpretar, Formular e Empregar)
foram identificados no aluno, com destaque aos processos relacionados ao verbo “Formular”,
identificados com maior frequéncia em relacdo aos outros.

Infere-se que a proposta didatica possui potencial em desenvolver processos
matematicos que estejam mais inclinados ao uso do Pensamento Algébrico no aluno, como
generalizacGes e seus limites de validade e compreensdo, por exemplo. J& processos
relacionados a uso de recursos tecnoldgicos ndo foram contemplados pois estariam
relacionados a computagfes mais exaustivas, que previamente nao faziam parte dos objetivos
da proposta. Indicamos para estudos posteriores uma analise sistematica de um possivel
desenvolvimento de caracteristicas do Pensamento Algébrico no aluno durante a execucao
da atividade.

Entendemos que uma atividade como a relatada neste artigo possui tragos
pedagdgicos gque precisam ser indicados, como por exemplo o alto grau de instabilidade na
previsdo do professor acerca da “linha de chegada”, pois trata-se de producdes inéditas feitas
pelos alunos, logo, as indagacbes aos alunos podem ser altamente potenciais ao ensino, ao
mesmo tempo que podem ser possivelmente embaragosas, como na indicagdo do professor
para que o aluno continuasse com o uso dos Ps e Is em um ponto que ndo se mostrou Uutil,
fazendo com que a rota tivesse que ser refeita.

Desta forma, propde-se que a sequéncia didatica criada pelo professor e descrita nesse
relato passe por refinamentos a fim de mitigar essa componente da imprevisibilidade. Outro
ponto de melhoria a ser destacado é a de que a proposta seja aplicada presencialmente em
outras oportunidades, pois constatou-se uma dificuldade adicional de comunicagdo entre
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professor e aluno, bem como um distanciamento afetivo de aprendizagem inerente ao
processo remoto.

6. Consideracdes finais

O desenvolvimento de um numero particular dos alunos adicionado a uma
investigacdo de propriedades mostrou-se uma proposta pedagogica de alto potencial, pois
além de proporcionar o desenvolvimento de processos do Letramento Matemético nos
alunos, possui em si uma estrutura maleavel que permite intercambiar contetdos especificos
direcionados pelo professor. O fato dos alunos criarem o proprio objeto de estudos revelou
um protagonismo do aluno levando a uma motivacdo nos estudos, visto que eles tiveram
conhecimento do ineditismo de suas produgdes.
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